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Prébna Matura Rozszerzona Matura z Lewusem

Zadanie 1. (0-2 pkt)
[10$¢ punktéw doswiadczenia potrzebnych do wbicia x poziomu z poziomu x — 1 opisuje zaleznos¢
30-a*

Wiadomo, ze aby wbi€ z 9 poziomu na 10 poziom, potrzeba 30690 punktéw doSwiadczenia. Oblicz,
ile punktéw potrzeba, aby wbi¢ z poziomu 19 na poziom 20.
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Zadanie 2. (0-3 pkt)

Lech Poznan i Legia Warszawa postanowili rozegra¢ mi¢dzy sobg pie¢ meczéw. Prawdopodobienstwo
wygrania pojedynczego meczu przez Legie Warszawa jest rGwne % Oblicz prawdopodobienistwo
wygrania przez Legi¢ Warszawa co najmniej czterech z pigciu meczéw. Wynik podaj w postaci
utamka zwyklego nieskracalnego.
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Zadanie 3. (0—4 pkt)
Rozwigz nier6wnos¢:

Va2 +12x+ 36+ |x +6] > 3Vx2—10x +25 +3x + 5
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Zadanie 4. (0-2 pkt)

Oblicz granice:

lim V47 + 5.7 + 67

n—oo



Prébna Matura Rozszerzona Matura z Lewusem

Zadanie 5. (0-2 pkt)
Udowodnij, ze jezeli a = log; 41 b = log, 10, to:

a+b+1

log,. 120 =
0843 2a + 1
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Zadanie 6. (0—4 pkt)

Rozwigz réwnanie:
V3sinx + 3 cos x

=—1
3 sin 2x + V3 cos 2x
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Zadanie 7. (0-3 pkt)

W czworokacie wklestym potaczono Srodki sgsiednich bokow, tworzac nowy czworokat. Nastepnie
w otrzymanym czworokacie ponownie potagczono Srodki sgsiednich bokéw, tworzac najmniejszy
czworokat. Udowodnij, ze suma dtugosci przekgtnych najmniejszego czworokata jest rowna potowie
obwodu pierwszego czworokata powstalego przez potaczenie Srodkéw bokow.
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Zadanie 8. (0-5 pkt)

Trzy liczby tworza ciag geometryczny. Jezeli do drugiej liczby dodamy 8, to ciag ten zmieni si¢ w
arytmetyczny. Jezeli za$ do ostatniej liczby nowego ciggu arytmetycznego dodamy 64, to tak otrzymany
cigg bedzie znéw geometryczny. Znajdz te liczby. Uwzglednij wszystkie mozliwoSci.



Prébna Matura Rozszerzona Matura z Lewusem

Zadanie 9. (0-5 pkt)
Oblicz, dla jakich wartoSci parametru k odlegto$¢ pomiedzy r6znymi rozwigzaniami rownania
- (x-Dk—-(x+1)=0

jest mniejsza od ich iloczynu.
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Z.adanie 10. (0-5 pkt)

W graniastostupie prawidlowym szeSciokatnym ABCDEFGHIJKL ptaszczyzna ABQ przechodzi
przez krawedZ AB 1 przez Srodek Q krawedzi DJ. Stosunek pola przekroju graniastostupa ptaszczyzng
ABQ do pola jego podstawy jest réwny % Oblicz objetos¢ graniastostupa ABCDEFGHIJKL, jezeli

jego krawedz boczna ma diugosc¢ 10.
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Zadanie 11. (0-5 pkt)

Na hiperboli xy = 8 obrano punkty A = (2,4)iB = (1, 8). Wyznacz taki punkt C o obu wspétrzednych
ujemnych, nalezacy do tej hiperboli, aby pole tréjkata ABC bylo mozliwie najmniejsze.
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Zadanie 12. (0—4 pkt)

W trapezie prostokatnym ABCD, w ktérym rami¢ AD jest prostopadie do podstaw AB 1 CD, da
si¢ wpisa¢ okrag. Odleglosci Srodka tego okregu od koncéw diuzszego ramienia BC wynosza 11 4.
Oblicz pole tego trapezu.
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Z.adanie 13. (0-6 pkt)

Dana jest kula o promieniu 1. Rozpatrujemy wszystkie stozki zawierajace Srodek kuli 1 wpisane w te
kule, to znaczy takie, w ktérych wierzchotek lezy na powierzchni kuli oraz okrag bedacy krawedzia
podstawy stozka lezy na powierzchni kuli. Oblicz promien podstawy tego stozka, ktéry ma najwieksza
objetos¢. Oblicz objetos¢ tego stozka.
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